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10.1. Íàéäèòå âñå ôóíêöèè f(x), îïðåäåë¼ííûå ïðè âñåõ äåéñòâèòåëüíûõ x, òàêèå, ÷òî

f(x) + f(1− x) = x2.

10.2. Íà ñòîðîíàõ AB è CD êâàäðàòà ABCD îòìå÷åíû ñåðåäèíûM è N , à íà ñòîðîíàõ

BC è DA � òî÷êè K è P ñîîòâåòñòâåííî òàê, ÷òî ∠KMP = ∠KNP = 90◦. Äîêàæèòå,

÷òî K è P � ñåðåäèíû ñòîðîí êâàäðàòà.

10.3. Ïëàí ãîðîäà Êâàäðàòîâî ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé êâàäðàò ABCD â âèäå ñåòêè 8× 8

êâàðòàëîâ (ñî ñòîðîíîé êàæäîãî êâàðòàëà, ðàâíîé 100 ìåòðàì). Ñåð¼æà â 15 ÷àñîâ âûøåë

èç øêîëû â òî÷êå C â íàïðàâëåíèè àâòîñòàíöèè A ñî ñêîðîñòüþ 6 êì/÷ è óñïåë ïðèéòè ê

àâòîáóñó, îòïðàâëÿâøåìóñÿ â 15.12. Èäòè îí ìîã è ïî óëèöàì (ñòîðîíàì ñåòêè, â òîì ÷èñëå

íà ãðàíèöå ñåòêè), è ïî äâîðàì (äèàãîíàëÿì êâàðòàëîâ 1 × 1). Ñêîëüêèìè ðàçëè÷íûìè

ìàðøðóòàìè ìîã ïðîéòè Ñåð¼æà?

10.4. Ñàøà çàïèñàë íà äîñêå 10 äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë, çàòåì îí óâåëè÷èë êàæäîå

÷èñëî íà k > 0 è ïðîèçâåäåíèå âñåõ ÷èñåë íå èçìåíèëîñü. Îí îïÿòü èõ âñå óâåëè÷èë íà k è

ñíîâà ïðîèçâåäåíèå âñåõ ÷èñåë íå èçìåíèëîñü. Êàêîå ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî òàêèõ îïåðàöèé

ìîæåò ïðîâåñòè Ñàøà, ÷òîáû ïðîèçâåäåíèå íå èçìåíèëîñü?

10.5. Â øêîëå ó÷èòñÿ 100 ìàëü÷èêîâ è 100 äåâî÷åê. Êàæäàÿ äåâî÷êà çíàêîìà õîòÿ áû

ñ îäíèì ìàëü÷èêîì, à êàæäûé ìàëü÷èê � õîòÿ áû ñ îäíîé äåâî÷êîé. Îäíàæäû êàæäàÿ

äåâî÷êà ñêàçàëà: Ñðåäè çíàêîìûõ ìíå ìàëü÷èêîâ íå ìåíåå äâóõ òðåòåé � äâîå÷íèêè, à

êàæäûé ìàëü÷èê ñêàçàë: Ñðåäè çíàêîìûõ ìíå äåâî÷åê íå ìåíåå ïîëîâèíû � òðîå÷íè-

öû. Èçâåñòíî, ÷òî âñå äåòè ñêàçàëè ïðàâäó, íî ïðè ýòîì â øêîëå âñåãî 10 ìàëü÷èêîâ �

äâîå÷íèêè. Êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî äåâî÷åê ìîæåò áûòü òðîå÷íèöàìè?
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